6. Irjatok le betirendben, elvalasztva az alabbi szavakat!
bsszel, eggyel, annyi, dccse, iiggyel, usszon

11. Ellenérzé tollbamondds ag elv-a'laszta',cm:
Szévege:

i

|

1. piac, diés, vajas, teds, kalyha.

2. Tavasszal foldbe keriil a mag. Eldtte traktorral felszintjak a foldet.
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Nyiregyhaza, Tanarképzé Féiskola
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Halmazok alkalmazésa
szakkori feladatok megoldasaban

(Befejezé rész)

4. foglalkozds

1. Van két szamunk, melynek jegyei kilon-
bbzéek. Az 1. szam 5 szamjegybdl .all, de van
két olyan szidmjegye, mely a masikban is sze-
repel. A 1L szam 2 olyan szamjegyet tartal-
maz, mely nincs az elsében. Hany jegyG a IIL
szam? Hany kiilénb6zé szdmjegyet tartalmaz
a két szam? Hany szamjegyet nem hasznaltunk
fel? Trj fel néhany ilyen szamkettdst!

Jelslje: S a szamjegyek halmazat, 1. az egyik
szdAm szamjegyeinek a halmazit, II. a ma-
sodik szam szamjegyeinek halmazat. (21, abra)
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24.abro

Az 1. szim szamjegyeinek a szdma 5 és ebbdl
2 jegy a IL. szamban is szerepel. (Kétszeresen
vonalkazott rész) igy 5—2=3 olyan szam-
jegye van, mely nincs a IIben (csak viz-
szintesen vonalkdzott rész). A Il szam vi-
szont két olyan szimjegyet tartalmaz, melyet
az elsé rész nem tartalmaz (csak fiiggéle-
gesen vonalkazott rész), igy ez 2-4-2=4

szamjegybé! 4ll. Az elsé szamhoz 5 szdm-
jegy kell, s a masodik még kettd olyat tar-
talmaz, melyet az I. nem, .igy &sszesen a két
szamhoz 54 2=7 .szdmjegy sziikséges, s
ezért 10—7 =3 azon szamjegyek szama,
melyet sem az egyik, sem a masik nem tar-
talmaz. Ilyen két szam példaul: 12345 és
4567. .

Készitsiink a 2Z0. abrahoz hasonio abrat is.
(22. 4bra) :
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22. abea

2. Egy osztalykiranduldson szamhabordt jat-
szottak. Elsé esetben  a tamadok nagyon erd-
sek voltak, igy néhanyan a kovetkezd jaték-
ban atalltak a védékhéz. A kirandulds utan,
melyen 36-an vettek részt, megallapitottik, hogy
20 tanulé volt timadé és 18  tanuld védé
és 3 tanulé nem vett részt a jatékban. Meny-
nyien voltak azok, akik csak timadék voltak;
azok, akik csak védék voltak; azok, akik ta-
madék és véddk is voltak? Hany tanulé vett
részt a jatékban?

Jelolje: O az osztaly tanuldinak halmazat,
T a ,tamadd” (vizszintesen vonalkizott), V
a ,védé” tanulék halmazat (fiiggélegesen vo-
nalkdzott). (23. dbra) Azon tanulék szama,
akik nem vettek részt a jatékban 3, igy
36— 3 =133 tanulé wvagy véds, vagy timadéd
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23.abra

jatékos volt, esetleg mindketts. (Legalabb egy-
szeresen vonalkazott rész.) Tamadé jatékos
volt 20 és védé 18, s mivel dsszesen 33-an
jatszottak, ezért 18 4 20— 33 =15 taaulé volt
tamado is és védo is. (Kétszeresen vonalkazott
rész.) Ekkor viszont csak tamadé vole 20 —
—5=15 tanulé6 (csak vizszintesen vonal-
kazott rész) és csak véds volt 18 —5=13
tanulé (csak fiigglegesen vonalkdzott rész).
Készitsik el a 24, abric is s végezzik el
rajta az elemzést!
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(Helyhidny miatt ,nem tamadé’-t T-val je-
16ljiik, s hasonlé a jelentése a V-nak is. A to-
vabbiakban tagadisra ezt a jelet hasznaljuk.)

3. Egy konyvkiadé hirom ifjisagi kényv-
sorozat kiadasat tervezi (I II. IIL) melyek
kozul ketté 12 koteles, egy pedig 5 kotetes.
Az 1. sorozat kétetei kozil valogatja a IL
sorozat kéteteit is és van hdrom olyan kétet,
amely mindharom sorozatban szerepel. Azon
kotetek szama, mely az I. és IIl. sorozatban is
szerepelnek: 5. Hany kilénbozé kényv jelenik
meg e hdarom sorozatban? Mennyi azon kotetek
szama, amelyek csak egy, illetve csak- két so-
rozatban jelennek meg?

Jelolje az egyes sorozatok kényveinek hal-
mazat I, II. és IIL Mivel az L. sorozat 12 ké-
tetbol all a 11 5 kotete ezekbol keriil ki, ezért
12— 5=7 azon kotetek sziama, melyek az
I. sorozatban benne vannak, de a mdasodikban
nincsenek. A II. sorozat kéteteinek a szima 5
és tudjuk, hogy 3 koéter minden sorozatban
benne van (haromszorosan vonalkidzott rész),
ezért 2 olyan .kétet -van, mely I és II-ben
benne van, de nincs benne a IIl-ban. Viszont
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5 azon kotetek szama, melyek az I. és Ill-ban
is benne -vannak, ezért azon kotetek szdma,
melyek I. és IIl-ban benne vannak, de a II-
ben nincsenek 5— 3 = 2. Igy csak a III. so-
rozatban levd kotetek szama 12 —<5=7 és
csak az elsoben levé kétetek szama 12 —7 =
=35, (25. abra) Az egyszeresen vonalkazott
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25. abra

részek, azon kétetek szamat adjik, amelyek csak
egy; a kétszeresen vonalkazott részek azon kote-
tek szamat adjik, amelyek két sorozatban jelen-
tek meg, igy csak egy sorozatban jelent meg
547 =12, két sorozatban jelent csak meg
2+2=4. A hirom sorozatban &sszesen
54+42+342+7=19 kilénbozs kotet je-
lent meg.

Készitsik el a 26. Abrat is, s végezzik el
rajta az elemzést! (M a megjelent kiiloribdzé
kotetek halmaza.)
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26.abra

5. foglalkozis

1. Egy iskola tanuléi koziil 164 rendszere-
sen olvassa a Magyar Ifjusag c. hetilapot (je-
l6ljik M-mel) és- ezek kozil 46 a IM maga-
zint is. (Mi1). Az Uttéré c. lapot (U) 70 ta-
nulé olvassa rendszeresen, de csak 8 olyan
.tanulé van, aki csak ezt és 48 tanulé az U
mellett az M-t is olvassa. .

Hany tanulé olyas rendszeresen harom, kettd,
egy lapot? Hanyan nem olvassdk ezeket a la-



pokat, ha 206 tanul6é jar az iskoldba? A 27.
abran M, M1, U jelsli a Magyar Ifjusagot, IM
magazint, Uttérdt olvasék halmazat és 1 az is-
kola tanuléinak a halmazat. Vonalkazzuk eze-
ket rendre vizszintesen, ferdén, fiiggilesegen,
akkor a vizszintesen és fiiggblegesen vonal-
kazott rész az M-t és U-t olvasékat; vizszin-
tesen ¢és ferdén vonalkazott rész az M-t és
Mi-t olvasékat stb. jeloli. Mivel az Mi-t olva-
sok az M-t olvasék koziil keriilnek ki és ezek
szama 46, ezért azok szdma, akik M-t olvas-
sak és Mi-t nem, 164 —46:=118. Az U-t
70-en olvassak és 8 tanulé csak ezt, igy 70 —
—8=062 tanuld az U-n kivil valamelyik
masikat is olvassa, s igy az njsigolvasék szama
164 + 8 = 172.

Azon tanulék szama, akik nem olvasnak j-
sagot 206 — 172 =34. Az U melletrt 48 ta-
nulé a M-t is olvassa, igy U-t, M-t é M-t
olvasék szama 62 — 48 = 14, azaz 14 tanuld
mindhirom ujsdgot rendszeresen olvassa. A ka-
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Két Gjsagot olvasck (kétszeresen vonalkizott
részek).

32 4 48 =80

Harom uwjsagot olvasok (hiromszorosan vo-

nalkdzott rész).
14

Ujsagot nem olvasok (vonalkdzatlan rész).

34

A 28. abrarol is konnyen leolvashatéak a
kérdésekre adandé valaszok!

2. Harom t{izem 29 orszagba exportil. Az
iizemeket jeldljik I, IL, III. jelekkel. Az L
uzem 10, a IL. tzem 7 olyan orszaggal van
exportkapcsolatban, amelyekbe a tébbi nem
exportdl. A IIL. iizem csak olyan otszigha ex-
portal, amelybe az I, s van 4 olyan orszig,
amelybe mindhirom és 2 olyan, amelybe csak
I. és TII. exportal. Hany olyan orszag van,
amelybe csak L- és III. exportal. Hany olyan
orszag van, amelybe legalabb két vallalat; leg-
feljebb két wvallalat exportal? Hany olyan or-
szig van, amelybe csak 1. és IL exportal Arut?
Hany orszaggal van exportkapcsolata a IIL val-
lalatnak? (29. 4bra) .
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pott értékeket feltiintetve a 27. abran a kér- \ £ |
désekee adando valaszok konnyen leolvashaték. \t7/
Csak egy ujsagot olvasék (egyszeresen vo-
nalkdzott részek).
704-8=78 29. abra
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28. abra

2 Médszertani Kozlemények
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Vonatkdzzuk vizszintesen 'azon orszigok hal-
mazat, amelyekbe az 1., fiiggdlegesen, ame-
Iyekbe a IIL; ferdén, amelyekbe IIl. exportal.
amelyekbe a 1. é mivel 4 olyan orszag van,
amelyekbe mindkiarom és 2 olyan, amelyekbe csak
I és M. ezért a III. iizem 2 4-4=6 orszég-
ba exportal. 10 olyan orszag van, amelybe csak
1. és 7 olyan, amelybe csak II. exportil, s mi-
vel 6sszesen 29 orszigba exportilnak, ezért
29 —10—2—4—7 =6 azon orszigok sza-
ma, melybe 1. é IL exportdl, de III. nem.
Ennek alapjin azon orszagok szama, amelyekbe
csak egy iizem exportil (egyszeresen vonalka-
zott részekbe irt szamok &sszege) 10+ 7 =17.
Azon orszagok szama, amelyekbe két iizem ex-
portal (kétszeresen vonalkazott részekbe irt sza-
mok Osszege) 2} 6=28, igy azon orsziagok
szama, amelyekbe legfeljebb 2 iizem exportal
(egyszeresen és kétszeresen vonalkazott részek)
17 +8=25; és azon orszigok szAma, ame-
lyekbe legalabb két iizem exportal (legalabb
kétszeresen vonalkazott részek) 2444 6=

=12. Azon orszagok szdma, amelyekbe 1.
és II. exportdl, de III. nem, 10} 6--
~+7=23.

Készitsiik el a 30. dbrat s végezziik el rajta
is az elemzéseket.

O jeléli azon orszdgok halmazit, melybe leg-
alabb egy izem exportal.)
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30ibra
3. A Gelka szervizben c¢s6hibds, ellendllas-

hibds és kapcsoléhibas késziilékek vannak. A
cs6hibasok harmada ellenilldshibas is, és min-
den ellenallashibas késziilék cs6hibas, s 2 ké-
szilékben mindharom hiba eléfordul. Viszont
14 készitllék csak kapcsolohibas s ez fele azon
késziilékek szamanak, melyekben kapcsoléhiba
is van. Mennyi azon késziilékek szima, mely-
ben két hiba van, ha a cs6hibdsok szima 18?

Jelolje: , C, E, K a cs6hibas, ellen-
allashibas,  kapcsoldhibas  késziilékek  hal-
mazat (31. abra) s vonalkizzuk ezeket viz-
szintesen, ferdén, figgdlegesen. Mivel 2 ké-
sziilékben mindhdrom hiba eléfordul, ezért a
haromszorosan vonalkdzott rész 2 késziiléket
tartalmaz. 14 készilék csak kapcsolashibas, te-
hat a csak fuggdlegesen vonalkdzott részben
14 készilék wvan, viszont ez fele az osszes
kapcsoléhibas  készilékek szamanak és 2 ké-
sziilékben mindharom hiba el6fordul, ezért
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14 — 2 =12 azon késziilékek szidma, amelyek-
ben kapcsols- és cséhiba van, de ellenallds-
hiba nincs. Mivel a csohibds késziilékek szama
18, és ezek harmada ellenallashibas, ezért az
ellenallashibasok szama 6, s ezek koziil 2-ben
mindharom hiba eléfordul, igy 4 olyan készi-
lék van, amely csak ellenallds- és c¢s6hibas,
ekkor viszont ezek megadjdk a 18-t s gy
nem lesz olyan készilék, mely csak csdhibas
volna (stirin vonalkdzott rész iites, s igy az
iires halmazhoz jutottunk).

Ezek utin az abrarél a kérdésekre adandé
valaszok kdnnyen leolvashatok.

Azon késziilékek szama, melyben két hiba
van: 4 4+ 12 =16. A feladat elemzésével a 31.
abra alapjan tobb kérdésre is konnyen valaszt
adhatunk:

Pl. legalabb két hibija van 4-+24+12=
=18 késziléknek; legfeljebb két hibija van
44124 14 =30 készilléknek stb. Erdemes
ezen lehetséges kérdéseket is clemezni. Ké-
szitsitk el a 32. 4brat, s végezzik el rajta is
az elemzést! (S jeloli a késziilékek halmazat.)
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32.3bra

6. foglalkozds

1. Egy medencét 24 o6ra alatt toltenek meg
hiarom csapon keresztiil. Jellje a csapokat I.,
11, IIi. Az elsGé csap 17, a IIL 14 érat tél-
tott, s mindharom egyszerre nem mikodétt,



s a II. csak akkor toltott, mikor I. és fele-
annyi idét, mint a III. Hany oérat toliott
egyediil az I., illetve a IIL csap? Mennyi ideig
toltott ketts, illetve csak egy csap? (33. abra)
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33.abra

Vonalkdzzuk a 1., II, III. csapok orainak
halmazat vizszintesen, ferdén, figgélegesen. Mi-
vel mindhirom egyszerre nem mikodott, ezért
a  haromszorosan vonalkazott rész ures (s-
riibben vonalkazott).

Mivel 1. 17, a III. 14 6rat toltoer, és 24
ora alatt telt meg a medence, ezért 14 -
417 — 24 = 7 o6rat mikédtek egyszerre (fiig-
gélegesen és vizszintesen vonalkazott rész) sigy
7 o6rat cgyedil mikodott a III. Mivel a IL
fele annyi idét mikodott, mint I, ezért IL
toltési ideje 7 6ra, s ebbdl kovetkezik, hogy
az L. 17—7—7 =23 orat roleott egyedil.
Azon o6rak szidma, mikor két csap toltott (két-
szeresen vonalkdzott részek) 77 =14, és

azon oOrak szama, mikor csak egy tdltote
7+ 3=10.
Készitsiik el a ‘34. abrat is és végezzik el

rajta az elemzést, ahol T a toltéshez szitkséges

o6rak halmaza. :
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3. cbra

2. Egy iskolaban a matematikat, fizikdt és
kémiat 6 tanar tanitja. Azon tandrok szama,
akik legalabb két targyat tanitanak, megegye-
zik a csak egy targyat taniték szamaval. A ké-
miat ketten tanitjak, s van olyan, aki mind-
hirmat, de olyan nincs, aki csak matematikat
és kémidt tanitana. Viszont a fizikat tanitok

2
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matematikat is tanitanak, és van olyan is, aki
csak kémiat. Hanyan tanitjadk az egyes tar-
gyakat? (35. 4bra)
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35. abra -

Jelolje: M, F, K a matematikat, a fizikat,
a kémiat tanité tanarok halmazit. Mivel azok
szama, akik csak egy tdrgyat tanitanak, meg-
egyezik azok szamaval, akik legalabb kettst
(azaz kettét vagy harmat), ezért a csak egy
targyat tanitok szama 3, a legalabb kettét ta-
nitoké szintén 3. A legalabb két tirgyat taniték
vagy matematikat és fizikdt vagy matemati-
kae, fizikat és kémiat tanitanak. A kémiit ta-
nitok szdma 2, s mivel van olyan, aki mind-
harmat, s olyan is aki csak kémiat tanit, ezéri
ezek szama csak 1—1 lehet, de -akkor csak
matematikat 2 tanar tanit; csak matematikat
¢s fizikat 2. Igy a 35. abrardl leolvashatd,
hogy matematikat 5, fizikdt 3 tanidr tanit. Ké-
szitsik el a 36. abrat, s végezziik el az elem-
zést! (T a tanarok halmazat jeloli.)
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36.dbra

3. Egy iskola tanuléi hirom — Moéricz (M),
Katona (X), Erkel (E) bérletet véasarol-
hatnak. 120 tanulénak van  bétlete, s
az M  Dbérletet 70-en vasaroltdk meg, eb-
b6l 20-nak K-bol és 15-nek E-bsl is wvan
bérlete, 5 tanulénak mindhiarombél. Azon ta-
nulék szama, akiknek E-b6!l van bérletiik, fele
azok szamanak, akiknek M-bsl van bérletilk
és 10 tanulénak csak az E bérlete van, Hany
azon tanulok szama, akiknek K bérlete; akik-
nek csak egy; akiknek két bérletik van?
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Vonalkazzuk az M, K, E bérlettel rendel-
kezdk halmazit vizszintesen, figgolegesen, fer-
dén. (37. abra) Mivel az M-es bérletet 70-en
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31, dbra

vasaroltak meg és 20 a K-t is é 15 E-t is
és 5 mindharombdl vasarolt, ezért azon tanuldk
szama, akiknek M-bsl és K-bol van bérletitk,
de E-bél nincs 20 — 5 =15, s hasonléan azon
tanulok szdma, akiknek M és E-bél van bér-
letiikk, de K-bél nincs, 15— 5=10. Igy csak
M bérlettel rendelkezék szima, 70 —15—5
— 10=40. Az E bérletet vasirlok szima fele
M-t vasarlékénak, igy ezek szama 70 :2 =35,
s mivel 10 tanulénak csak ebbdl van bérlete,
ezért azon tanulék szama, akinek K és E bér-
lete van ¢sak 35—5—10—10=10. Osz-
szesen viszont 120 tanulé vasirolt bérletet, igy
a csak K bérletet vasarlék szama 120 — 40 —
—15—~5-—10—10—10=30.

A feladatra adandé vilaszok az abrarél
leolvashatok: K bérletet visarlé tanuldk sza-
ma 304 154 5-4"10=60. Egy bérlete van
" 40-4+10-430=280 tanulénak. Két bédete
van 15 - 10 4- 10 = 35 tanulénak. (Itt szaka-
szokkal valé szemléltetésre nincs lehetdség.)

7. foglalkozds

1. Egy exportra termeld iizem dolgozéi ko-

zal 640 tbrzsgardatag, s ezek kozil 140
tud németiil. Osszesen 400 dolgozénak van
német nyelvtuddsa, s ezek kozil 200 sze-
reld. A szerelék szama 700 és ezek kozil
280 tagja a tbrzsgardanak, Ha 1200 olyan
dolgozoja van az uzemnck, aki vagy térzs-

gardatag vagy képesitett szerels, vagy tud né-
metiil, akkor hany olyan dolgozé van, aki ké-
pesitett szerelS, tbrzsgardatag és németil is
tud? (38. é4bra). Jelolje: N, T, K a németil
tudék; a torzsgardatagok; a képesitett szerelk
halmazit és vonalkazzuk ezeket vizszintesen,
fugg6legesen és ferdén. Mivel 640 torzsgarda-
tag, 400 németiil tudé és 700 szerelS van, s ezek
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kozil az, aki kettébe tartozik kéwszer, aki
mindharomba tartozik, az hdromszor szerepel,
ezért 640 4 400 4+ 700 — 1200 =540 azon
dolgozok szama, akik legalabb kettébe beletar-
toznak. A haromba beletartozék a haromszo-
rosan vonalkdzott részben vannak. A fiiggs-
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38 . abro

legesen és vizszintesen vonalkidzott részbea 140,
vizszintesen és ferdén vonalkazott részben 200,
a ferdén és figgllegesen vonalkazote részben
280 dolgozo van, igy a legalabb kétszeresen
vonalkazott részek 200 - 280 4 140 = 620
dolgozét adnak, s ezek kézil azok, akik mind-
hiromban benne vannak, hdromszor szerepel-
nek. A legalabb kettébe tartozok szama 540.
620 — 540 = 80 azon dolgozdék szama, akik
mindhdromban benne vannak, vagyis azon dol-
gozok szama, akik tdrzsgardatagok, szerelok
és németiil is tudnak. .

2. Egy uttérécsapat a jardsi sportversenyre
futasbél, tdvolugrasbél és kislabdahajitasbél in-
dit versenyzGt. Futasbol 6, tavolugrasbol 6,
kislabdahajitasb6l 5 tanuld indul és egy leg-
felijebb két szAmbél indulhat. A futisbél és
tavolugrashol indul 2, futasbol és kislabda-
hajitasb6l indul 3, tavolugrasbol és kistabda-
hajitasbol indul 2-tanulé.

Hany f6t indit a csapat a versenyen?

i Jelolje: F, T, K a futasbél tavolugrasbél,
kislabdahajitasb6él indulék halmazat és vona-
lazzuk ezeket vizszintesen, fiiggdlegesen- és fer-
dén. (39. 4dbra) Mivel hiarom szambél egy ver-
senyzé sem indulhat, ezért a hiarom halmaz
kozos része iires (siicibben vonalkazott rész).
Futasbol és tavolugrasbol 2, futasbol és  kis-
labdahajitisbél 3, tavolugrasbél és kislabdabol
2 tanulé indul, igy ezeket beirhatjuk a 39.
abraba. Mivel K-bél 5 tanulé indul 6sszesen,
ezért olyan tanulé nincs, aki csak kislabdahaji-
tasbo)] indulna, hiszen az 5-t mar az el6bbiek
alapjan megkaptuk. Csak T-bél indul 6 —2 —
—2=2 és csak F-bol 6 —3—2 =1 tanulo.
Az 3brarél leolvashaté, hogy az indulé ta-



nulék szama 24242434+ 1=10. S6taz 4bra.) Viszont 25 az osztalylétszim és 6 ta-

is leolvashaté, hogy csak egybdl 3, kettobdl 7
tanulé indul.

3. Egy osztily tanuléinak a fele foto, ma-
tematika, és fizika szakkérbe jar. A fotdszak-
koérben (O) 8, a matematika (M) szakkorben

AT 112
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3%. abra

9, a fizika (F) szakkorben 8 tanulé vesz
részt. 4 tanulé csak Q-ban é M-ben, 3 ta-
nulé csak O-ban és F-ben, és 2 tanulé csak
F-ben és M-ben vesz részt és egy mindhiarom-
ban. Mennyi az osztaly létszama? Jeldlje: S
az osztaly tanuléinak a halmazit, akkor a 40.
abra adodik. Mivel 1 tanuié mindhdromban
részt vesz és 4 tanulé csak O-ban é M-ben,
és 3 tanulé csak O-ban és F-ben, ezért nincs
olyan tanuld, aki csak O-ba jirna; mert ezek
szama 8. Viszont 2 csak F-be, és M-be jar
és F-be &sszesen 8-an jarnak, igy csak F-be
8§ —2—3—1=2 tanulé jar és mivel M-be
9-en jarnak, igy csak M-be 9 —4 —1—2=
=2 tanul6 jar. (40. abra) Ezek szerint leg-
alabb egy szakkotber 44+2-+142-4+3 4+
+ 2 =14 tanulé vesz részt és ez az osztily
fele, igy az osztaly létszama 14 -+ 14=28.
A tanulokrél a 40. abra alapjan tdbb infor-
macié is leolvashatd. Olvassunk le ezek kozil
néhanyat!

8. foglalkozds

1. Egy osztaly 25 tanuldja kézil 17-en ke-
rékparoznak 13-an 1sznak és  8-an  sielnek.
Egy tanulé sem Gzi mindhidrom sportagat, de
mindegyiknek matematikdbdl j6, vagy elégséges
osztalyzata volt. 6 tanuld kapott az osztalybol
matematikabdl- elégtelent. Hany tanulénak van
jelese matematikabél, mennyi uszé tud sielni?

Jeldlje: U, K, S, O az uszok, kerékparo-
z6k, sielék és az osztaly tanuldinak halmazat.
Mivel egy tanulé sem izi mindhdrom sport-
dgat, ezért legalabb annyi sportolé van, mint
17 4- 13 + 8 = 38-nak a fele azaz, 19. (41.

nulénak volt elégtelenje matematikabél, igy
(25— 6 = 19) minden sportolé két sportigat
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iz, s ezért matematikabol senkinek sincs Stése.
Azon tanulék szama, akik sielnek 8, s akik
usznak 13, s ha a kettét osszeadjuk, akkor
ebben benne lesznek a kerékparozék is, mert
azok még vagy usznak, vagy sielnek és az uszok
és sielék szamanak kétszerese szerepel ebben.
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Ha ebbél levonjuk a sportolék sziméat, meg-
kapjuk az uszék és sielék szamét, azaz
8+ 13— 19=2 tanulé siel és uszik. Bzek
utan a sieldk és kerékparozok, az iszék és
kerékparozék szama is koénnyen adédik (6; 11).

2. Az iskolaban olyan névénygyiijteményt
kell késziteni a tanuloknak, amelyben legalibb
25 novénynek kell szerepelnie. Hérom tanuld
(I. IL 1II) osszehasonlitia a gylijteményét,
melyekben 32, 30 és 28 ndvény van és azt
tapasztaljak, hogy a gydjtott névények mind-
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egyike legalibb két gyljteményben szerepel és
I és I tanulé gydjteményében 19 koézds van,
11 olyan ndvény van, amely csak YL és II1,
gylijteményében szerepel. Hany kiilénb6z6 né-

vényt gyGjtétt a harom tanuld? (42. 4bra.)
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42.abro
Mivel minden ndvény legalabb két gytijte-

ményben szerepel, ezért az egyszeresen vonal-
kazott részek iiresek (ezt sfriibben vonalkaz-
tuk). Az 1. é II. gyiijteményben 19 kozos
van s I-nek Osszesen 32 novénye van, ezért
32— 15=13 azon névények szama, melyck
II-vel nem ko6zosek. (De III-mal ezek kozo-
sek.) 11 novény csak II. és III. gyijteményben
szerepel, igy 28 —11—13=4 azon nb-
vények szama, amelyek mindharomban meg-
talalhatok, igy viszont azon ndvények szima,
amelyek csak 1. és II-ban vannak benne: 15.
A kiilénboz6 novények szamit pedig az ab-
rarél konnyen leolvashatjuk. 13 -+ 4 + 11 +4-
+ 15 = 43,

3. Egy osztilyban azon tanulék szama, akik-
nek matematikabél (M), vagy kémidbsl (K),
vagy fizikabol (F) 6tése van (legalabb egyik-
"b6l) 16. Azon tanulék szama, akiknek ketts-
b6l van 6tosik 6 és nincs olyan tanuld, aki-
nek M-b8l & K-bol otose lemne. Azt azonban
tudjuk, hogy azon tanulék szama, akiknek M
és F-b6l otése van, kétszerese azon tanuldké-
nak, akiknek K-bél és F-bsl van o6tosiik és
azon tanulék szdma, akiknek M-bdl 6tése van,
kétszerese azokénak, akiknek M-bsl és F-bél
otése van, Hany tanulénak van o6tése csak fi-
zikabdl, ha kémidbol ot tanulé kapott otdst.
Mennyinek van csak. egybdl otose? (43. abra.)

Jelslje M, F, K a matematikabél, fizikabdl,
kémidbol o6tos jegyet kapott tanulékat. Mi-
vel olyan nincs, akinek M-bél & K-bol is
o6tose lenne, ezért olyan sincs, akinek mind-
harombél 6tése van. (43. abra.) A kettébél
otds tanuldk szdma 6, s ezeknek vagy M és
F-bil vagy F és K-bél van &tose, s tudjuk,
hogy az M-bsl és F-bSl 6tés tanuldk szdma
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kétszerese az F-bdl és K-bél 6tds tanulok sza-
manak, igy M-bsl és F-bol 4, F-bél és K-bél
2 tanulénak van otose. Viszont azon tanulok

T

43, obra

szama, akiknek M-bgl o6tésik van, kétszerese
az M-bGl és F-bdl 6tost kapott tanuldk szi-
manak, igy csak M-bél 4 tanulonak van 6tose.
Kémiabol 5 tanulé o6tés és ezek kozil F-bsl
is otos 2, igy csak K-bol 5-—2=23 tanulé
kapott Otost. 16 ctanulonak legalabb egybél
otose van, igy a csak fizikabol 6tést kapott
tanulok szima 16 —4 —4 —2 —3 =23 Csak
egyb6l 44343 =10 tanulénak van o&tése.

Olvassunk le mindent, amit csak lehet az
abrarol.

9. foglalkozds

1. Hirom brigid egy munkat 30 nap ‘alatt
végzett el, s a munkan eltsltott idejilk aranya
1:2:3. A brigadok 3 napot egyiitt dolgoztak,
de nem volt olyan nap, melyen csak két bri-
gid dolgozott volna. Hany napot dolgoztak
kiilon-kiilén a brigddok a munkan?

Jelolje a brigddokat I. II. és III. s vonal-
kdzzuk ezeket vizszintesen, fiiggdlegesen, fer-
dén. Mivel egyszerre két brigdd nem dolgo-
zott, -ezért a kétszeresen vonalkizott részek
iiresek. 3 napot egyiitt dolgoztak, igy a ha-
romszorosan vonalkazott részbe 3 keriil. (44.
abra) A hirom brigid 30 nap alatt végezte
el a munkdt, de hirom napot egyiitt dolgoztak,
igy ha nem lett volna olyan nap, melyen mind-
hirom dolgozik, 36 nap kellett volna a munka
elvégzéséhez. Ezt, mivel a napok ardnyai
1:2:3, osztva 6-tal, 36 :6 =6, kapjuk az
I brigdd munkanapjainak a szdmit, s ebbdl 3
napot egyediil dolgozott; III. brigdd- 2 - 6 = 12
napot dolgozott, s ebbél 9 napot egyediil; a
IIl. brigaid 18 napot s ebbdl 15 napot egyedil.
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2. Egy 100 tagi kirandul6csoportrél a ko-
vetkezbket tudjuk: minden férfi 20 évnél idé-
sebb. A kirandulék kozétt 50 nd van és 60 sze-
mély iddsebb 20 évnél. Van 25 férjezett né
és 15 olyan 20 évnél idGsebb személy, akinek
van hazastdrsa, de nem biztos, hogy részt

akinek van hézastdrsa? Hany ldny idésebb
20 évnél? Hany 20 évnél fiatalabb nétlen
férfi van? Hany férfi n6s? Hany személy fia-
talabb 20 évnél? Jelélje: F, N a férfiakat,
illetve néket; Hi, H2 a hiasz évnél idSsebb
férfiakat, illetve ndket; Fi1 Fa2 azon férfiakat,
illetve ndket, akinek wvan hazastarsa. Mivel
50 nd van, ezért a férfiak szama is 50. (45.
abra.)

Minden fécfi 20 évnél idSsebb, igy a bal
oldali abran a Hi-en kivili rész iires, 25 férje-
zett 06 van, ezért Fz-be 25 keriil & ezek koziil
10-nek van hizastirsa, igy a jobb oldali ab-
ran 10 keriil a hiromszorosan és 15 a két-
szeresen vonalkazott részbe, mert He-nek Fa-n
kiviili része iires, hisz 60 hiusz évnél iddsebb
személy van, s ebb6l 50 férfi és 10 férjezett
né, ebbdl viszont kovetkezik, hogy az ‘egysze-
resen vonalkazott részbe a jobb  oldali abran
25 né keriil. De 15 azon 20 évnél idSsebb
személyek szdma, akiknek van hazastarsa, ha
ebbsl 10 nd, akkor 5 férfi (baloldali abran
hiromszorosan vonalkdzott rész), s ezért 45
olyan 20 évnél idGsebb férfi van, akinek nincs
hazastirsa. A 45. abrarél a_kérdésekre adandé

vesz a kirdnduldson. Hény olyan személy van, valaszok ezek utin konnyen leolvashatéak.
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A feladatsorban olyan feladatok is szerepelnek, melyek példatirban, vagy mas
irodalomban megtalalhatok. Ezek targyalasidval is azt szeretnénk kiemelni, hogy itt
nemcsak a feladatok megoldasit, hanem a kialakitandé szemléletmédot is fontosnak
tartjuk, mert ezzel a fiiggvények tanitasit, az egyenlétlenségek megoldasat stb. ké-
szitjiik elé. A szemléletméd az egyes anyagrészeknél a rendszerezést is konnyebbé
teszi. Nagymértékben elGsegiti a logikus gondolkodas készségének fejlédését. Alfred
Knuth a Moddszertani Kozlemények 1971, 1. szamaban ,,Az NDK 10 osztalyos alta-
lanos iskolaiban folyd matematikatanitds korszerlisitésérél” c. cikkében ramutat ezen
szemléletmod hatékonysagara: ,,A tanulok megtanulnak elemkapcsolatokat képezni és
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felismerni, elemkapcsolatokat és részhalmazkapcsolatokat talalni. Ezt a felismerést
alkalmazzak a tanulok az aritmetikai, geometriai és ezen tili dsszefiiggések leirasanal
és bizonyos feladatok megoldasakor. Ezaltal megtanuljdk a matematikai lényeget
megtalalni.”
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Komplex vizsgilatok fontossaga iskolaskoru
gyermekeknél

Hazai és kilféldi szerzék egyre nyomatékosabban mutatnak ra arra, hogy
a személyiség joval osszetettebb, bonyolultabb, mintsem egyiranya vizsgalatokkal
megismerheté volna. Jelentés ez a felismerés a pedagdégus szamara is, mivel a gyer-
meki személyiségre a fenti megallapitas még fokozottabban all.

Ha a nevelé érdemben akar foglalkozni azokkal a problémakkal, amelyek az
iskolasoknal eléfordulnak, minden eszkézzel térekednie kell a tanulék minél sok-
oldalibb megismerésére. Csak igy tarhatja fel a problémak gyokereit, és végezhet
megel6z6 — nevelémunkat.

Az otvenes években Nyugat-Németorszagban jelent meg Coerper, Hagen és
Thomae monografiaja, mely a II. vilaghabort utin német gyermekekrdl kivant képet
adni. Tizezer gyermek vizsgalata alapjan probaltak megoldani ezt a nagy feladatot
a szerz8k. Mar a bevezetSben hangsulyoztak, hogy a komplexitis alapjan, a kol
csonds  osszefiiggések fontossiganak tudatdban igyekeztek pszichés, szomatikus és
szociologiai oldalrél egyarant megkézeliteni a kérdést. Ugy véljiik, a nevelének is
ily sokoldaldan, mindezeknek a teriileteknek nézdpontjabdl is meg kell ismernie
osztalyat, ‘novendékeit. Csak igy kap teljes és hii képet, csak igy ismeri meg Gket
valdjaban.

A gyermek szocialis helyzetének, pszichikuménak, interperszonalis kapcsolatai-
nak megismerése mellett a ma pedagdgusinak az egészségiigyi (orvosi) adatokat is
ismernie kell egyes névendékeivel, ill. az osztalydval kapcsolatban. Tehat komplex
jellegii szemléletre és ebbol eredBen komplex vizsgilatokra van szitkség. Ezeket
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