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Ko6z6s tulajdonsaggal rendelkezé pontok halmaza
(Mértani helyek elokészitése ay dltaldnos iskoldban)

A kozépiskolaban valé tovabbtanulas ,,Atmeneti” nehézségei kozott a matema-
tika az egyik tantargy, amelyik sok kiizdelmet, gondot jelent a tanuloknak. A to-
vabbtanulokat az elsé ,kudarc” akkor éri, amikor a geometria korében a miértani
belyeckre vonatkozé’ feladatokat kell megoldaniok.

A gimnaziumok és szakkozépiskoldk 1. osztilyos matematika tankdnyvében
nagyon igényes mértani belyekkel kapcsolatos szerkesztési feladatok talalhatok. Sok
problémat okoz a tanuléknak ezen szerkesztések elkészitése.

Az altalanos iskolaban a mértani helycket eldkészité 8. osytdlyos tankényvi fel-
adatok jobb feldolgozasa nytjtana kielégitbb szemléletformalast e feladatok meg-
értéséhez, megoldasihoz.

A 8. osztdlyos, tankényvben a 205. oldal 86. feladatatél a 102. feladatig a
»kozos tulajdonsagl pontok halmazanak vizsglatdra” vonatkozé feladatsort ta-
laljuk. ‘

Vigsgdliuk meg az emlitett 8. osztilyos tankonyv 205. oldal 86. feladatat!
»Hany olyan pontot tudsz a fiizetedben megrajzolni, amelyek egy 3 cm sugaru kor
kozéppontjatél 2) 1,5 cm; b) 4 cm tavolsagra vannak?”

»Nagyon sok pontot tudunk megrajzolni!” — legtébbszdr ilyen révid vilasszal
intézik €l a feladatot. Nem minden tanulé érti, latja be ezt a rovid, tomodr meg-
allapitast. — Megfeleld tiirelemmel, ¢ rajzok tényléges elkésgitésével, a sok pont
megrajzolasaval célszerli- ezeket a feladatokat megbeszélni, — mert ezzel a konkrét
szemlélettel tudjuk a ,,kozos tulajdonsagi pontok” elhelyezkedését, a ,,mértani hely”
fogalmat elGkésziteni. A pontok sokasiga ad lehetdséget a pontok elhelyezkedésé-
nek vizsgalatara: ' ' ’

,,Hogyan helyezkednek el a feltétel szerint megrajzolt pontok?”
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A kor kozéppontjatél 1,5 cm suoaru kérnek a korvonalat képezik, valamennyi
pont az 1,5 cm sugari kérnek a pontjai” stb. vizsgalédassal emeljik ki, iranyitsuk
a tanuldk figyelmét a kozos tulajdonsiagt poanthalmaz helyzetére, a ponthalmaz
altal alkotott korvonalra, Egz a vizsgdlodds vezethet el az dltaldnositishoz: | Egy
adott ponttol egyenld tivolsagra levé pontok halmaza kérvonalat alket.”

A 8. osztdlyos tankinyu 220. oldal 129. feladata:

»Rajzolj cgycnest! Rajzolj 2 cm sugard koroket, amelyeck az egyenest Crintik!
Haényat tudsz rajzolni?”

A feladatnak olyan rovid elintézése, hogy .. Nagyon sokat!” - mcg ha tenylc-
gesen meg is rajzoljak a kéroket, — nem elegendé.

Egeszntsuk ki a ,,Hanyat tudsz megra;zolm?’ kérdést, a ,,Mit alkotnal\ a siiriin
megrajzolt kérok kézéppontjai?”, vagy ,,Hogyan helyezkednek el az egyenest érinté
korok kozéppontjai az egyeneshez viszonyitva?” kérdésekkel.

Az egyenestdl 2 cm tavolsagra levd parhuzamos egyenest alkotjak.: a. Kook
kozéppontjai, ~ az egyenessel parhuzamos egyenesen helyezkednek el, — az. egycnes
mindkét ,,partjan” megrajzolhaté az egyenest érint§ ,korsereg” stb. Az.ilyen tar-
talmu megbeszélés, tobbszori feladatjelolés elvezetbet abboz az dltaldnositishog, hogy
»az e egyenest érinté a sugara korok kozéppontjai az e egyenestdl « tavolsagra levé
parhuzamos cgyenesen helyezkednek el, vagy az « tavolsagra levé parhuzamos egye-
nest alkotjak.”

Hasonléak a 220. oldal 128., 130., 131., \132. sth. feladatok, amelyek szintén
a mértani helyeket el6készité feladatok

— egyenestdl adott tavolsagra levé korok kozeppont)amak halmazat,

~ a parhuzamosokat érintd korok kozéppontjainak halmazat,

- a szdg szarait érinté korsk kézéppontjainak halmazat stb.
vizsgaljak.

A gimnaziumi tankonyvek feladatai feltételezik, hogy a tanulék mar ismerik
a kozos tulajdonsagi, egyenld tavolsiagra levé pontok elhelyezkedeset ay egyenestol,

a szogszdraktol, a kérvomaltdl, a ponttol - azaz az ,cdy feltételt klelcglto kozos

tulaydonsaou pontok elhelyezkedését.

Ezt a megallapitast igazolja a gimndziumi tankényv 204, oldalan levé ,,Mér-
tani hely fogalmat clSkészitd feladatok” feladatsora.

156



A mintafeladatok kapcsin mar a ,két feltételnek eleget tevd, kozos tula;don-
sagu pontok” elhelyezkedesere ad magyarazatot'a kényv, pl.: .

1. Rajzolj egy 60°-os szbget, ‘a szarakat jeloljiik . a-val és bivel! Keressiink a
szogtartomanyban olyan pontot amely az a szartél 2 cm ab szartol 3 cm tavol-
sagra van!

2. Vegyunk fel ¢ é&s f metszéegyeneseket ! Keressunk olyan pontot a sikban,
amely e-t6l 2 cm-re, f-t6] 3 cm tdvolsagra van!

Azt hiszem vilagosan érezziik, hogy csak azok. a tanulok latjak’ a mmtafeladat
problematikajat, akik tudjak, hogy -egy egyenestél 2 cm-re levé pontok bhogyan he-
lyezkednek el, és adott mdsik egyenestél a 3 cm-re levé pontok bogyan belyezked-
nek el. Csak ez alapjan ,talilja meg’ az egyik szartél 2 cm tavolsigra levs kizds
pontot. (A két ponthalmaz metszetét.)

Az 1. osy. gimnaziumi tzmleonyv 207. oldal 4. mmtafeladatat azért emelem ki,
mert ezen keresztiil belatjuk, hogy a ,két feltételt kielégité pontok halmazanak ko-
z0s tészét” meghatarozm csak akkor tudja j6l a tanulé, ha. altaldnos 1skolaban .j0
elékészitést nyert. . : . .

»Vegyiink fel egy e egyenest és egy 3 cm. sugaru k kort; amelynek kozeppont;a
4 cm-re van az e egyenestSl!’ Szetkesszunk a megrajzolt egyenest és a kort érintd
2 cm sugari kort!”

Probléma:

Erintse az e egyenest is és a & kort is a 2 cm sugard kér.

Analt"zs

a) e-tél 2 cm tavolsagra vannak az e-t érintd korok kozéppontjai,

-b) k kérvonaltél 2 cm tavolsagra vannak az érinté korok kozeppontlal, le korrel
koncentrikus (3-+2=5 cm sugarii) kéron. : .

Mindkét féltételt "a 8. osytdlyban killon-kiilén, ha alaposan megvxzsgalta a ta-
nuld, akkor e két feltétel szétbontasat (analizisét), majd a két feltétel bsszegezését
(szintézisét) felxsmcn és alkalmazm tudya a. 01mna21umban az osszetett feladatok-
nal is. : ' : :

A mintafeladathoz kapcsolodo gyakorls feladatsor nelyezul azzal
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a) dltalinos adatokkal kell elvégezni a szerkesztéseket, legtobbszor 6nalléan,

hazi feladatként:

»adott”

r sugari kort, ¢ tavolsaggal stb. A gyermekeknek nem
természetes kifejezés az sem, hogy ,adott”

egyenest, ,adott” pontban,

sugarral. Ezekre is célszerli lenne Aaltalanos iskolaban kitérni!

b) Az altalanos adatokkal valé feladatmegoldas igényli a feladatok diszkuszio-
jdt, amiben az altalanos iskolaban is tobb gyakorlast vehetnénk! Pl.:

~ mikor van csak egy megoldisa a feladatnak (pl.:

csak egy érintd kor

rajzolhaté az egyeneshez és korhoz),

— mikor nincs megolddsa a ,‘eladatnak {pl.:

eleget tev$ érinté kor),

— mikor van két, vagy tébb megoldisa (pl.:

egyeneshez és korhoz)?

nem rajzolhaté a két feltételnek

két érinté kor is rajzolhaté az

Azért kivantam hangsilyozottan kiemelni a 8. osytdlyos tankényvben szereplé

~23.

mértani belyeket. elokészits”

feladatsort, hogy az altaldnos iskolai és koézépiskolai

ismeretek egyméisra épiilését nagyon tudatosan biztositsuk, a tanulék gondolkodésa-
nak fejlédéséhez a fontos lancszemeket 0l épitsiik.

. A feladatsor gondos feldolgozasaval hozzijarulhatunk a tanulék tovabbtanula-
saban fellelhetd ,,atmeneti nehézségek™ feloldasahoz is!
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Kovdes Gy6z6:
A SZAMITOGEP TECHNIKAJA

A szamitégép egyre fontosabb szerepet jat-
szik életiinkben. Nem csupin a matematika-
ban, hanem a miszaki, a kézgazdasigi, az or-
vosi, a biolégiai, a nyelvészeti tudomanyokban,
s6t helyenként mar az oktatisban is mind tobb
felhasznaldsra keriil sor. A jelen kényv els6-
sorban azzal ismerteti meg az olvasét, hogy
hogyan mikodik a szdmitégép, milyen egysé-
gekbdl 4ll, hogyan izemeltethetd és milyen
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szervezési feladatok megoldasit igényli a sza-
mitégép. A szamitégépnek mint bonyolult rend-
szernek a mikédését kozérthets, egyszerid nyel-
ven fogalmazza meg a szerz6, a megértést sza-
mos (173 darab) rajzos és fényképes abraval
segiti el. Szamos lenylig6zé technikai adatrél
is értesiilhetink a koényvben. Azoknak ajanljuk
e koényvet, akik a szadmitégépek technikijinak
fejlodésérsl és mai allapotarsl jol attekinthetd
képet kivinnak kapni.

(Tankdnyvkiadd, Budapest, 1974. 288 oldal)

Dr. Szendrei ]dnos



