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A matematikai feladatokban rejlé lehetéségek
kihasznalasarol |

A legtobb matematikai feladat tébb oldalrél kézelithetd meg, tobbféle megol-
disi modja van. Ennélfogva alkalmasak a valtozatos problémafelvetésre, elGsegitik
a sokoldalii és mélyebb megértést, hozzijarulnak a kévetkeztetések, az altalanositasok
levonasahoz és a kiilonb6z6 képességek kibontakoztatisihoz.

Az ideiglenes matematikai tanterv 5. osztilyos anyaginak tanuldsahoz megje-
lent ,,MUNKALAPOK?” feladatai kozill igen sok alkalmas arra, hogy megmutassuk
a feladatban rejlé elébb emlitett lehetbségeket.

Egy feladat ismertetése utin célszetd a tanuldk figyelmét felhivni ujabb 6ssze-
fiiggések kerestetésére, és lejegyzésére. Az osztaly tanuldéi nagy valdszinGiséggel ki-
16nb6z6 uton inditjdk el gondolatmenetiiket. Az egyéni 6tletek megvaldsitdsahoz
sziikséges az, hogy 6nallé munkaval jussanak eredményhez.

Az 6nall6 munkat akir a tanitdsi 6ran, akar otthon torténik, mindenképpen
szilkséges utdna az osztilykozosséggel megbeszélni. Az 6nallé munkdnak lényeges
része a ko6zds megbeszélés eredményeként kapott jovahagyas, esetleg javitds. A ta-
nulé megtalal egy helyes megoldast, esetleg tobbfélét. Célszerli a legrévidebb utat is
keresni. Ez fejleszti a szimolasi készség mellett a matematikai gondolkodasi médot is.

Sziikséges megjegyezni, hogy nem kell minden tanulénak mindent észrevennie.
A kiilonbdz6 megkozelités, tobbféle megoldas, a feladat tovabbfejlesztése csak mint
eléforduld lehetdségek szerepelnek.

Minden észrevétel igen értékes lehet. Tulzas is lenne mindent egy feladatba be-
letdmoriteni. Valasztisi lehet8ség van — a kézvetlen anyagtdl fiiggéen -, hogy mikor
melyik teriiletre térjiink ki részletesebben. Pl.: a szamkor bdvitésével més-més alap-
halmazon vizsgathaté egy-egy tulajdonsig. Tekintetbe kell venni azt is, hogy egy-
egy tulajdonsig tobb, kiilonbozd jellegl feladat alapjan is tirgyalhaté. Ezek szol-
galjak voltaképpen a tobboldald megkozelitést.

Az alabbiakban néhany feladat kapcsan ramutatunk a benniik rejlé lehetfségek
kiaknazasara.

Az 5. osztalyos 20. munkalap 2. @) feladata' djszerliségénél fogva feltétleniil fi-
gyelemre mélté. Elsé (feliiletes) ratekintésre nem sok szamolasi lehetGséget igér.
Talan még a benne levd lehetdségek sem lathatok at azonnal. Eppen ezért érdemes
részletesebben szemiigyre venni.

A feladat a kévetkezd:

Az ires korokbe irj be olyan szamokat amelyek megfelelnek a nyilak jelenté-
sének! (1. 4bra.)

jelentése: +8
= jelentése: —3
—————-. jelentése: ... (?)
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1. abra.

A feladat utasitasat végrehajrva bekeriilnek a hianyzé szamok. (2. abra.)

A néhany szam beirasa még nem eléggé hasznalta ki e feladat adta lehetdsé-
geket. Az ezek utan kovetkezé szabalyossagok és kapcsolatok észrevétele és régzi-
tése segiti az ismeretek elmélyitését, illetve vjak létrejottét.
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abra.

Megjegyzés: a tovabbiakban a baloldali oszlopban a feladatban szerepld ténye-
ket ismertetjiik. A jobboldali oszlopban 2 matematikai ismeretanyaggal valé kap-

csolatat irjuk le.

Minden egy sorban levé tag jobbra 5-tel
pagyobb.

Minden balra kovetkezé tag 5-tel kisebb.
(A nyilak iranyat megfordithatjuk szinessel.)

Megfigyelés: két szomszédos szamboz tdbb-
féleképpen eljuthatunk. Pl.:

1. 6-11-ig eljuthatunk -2 megadott utasitas

alapjan:
(6+8)-3=6+(8-3)=
elsé lépés ennyit
utan valtozott
=6+5=11

2. A 14-t6l a 19-ig eljuthatunk igy is:
(14-3)+8=14+(-3+8)=

t ot
elsé lépés ennyit
utdn valtozort
=14+5+19

3. A 6-t6l a 26-ig eljuthatunk:
@) a tbvidebb iiton: 6+4-5=26
b) cikkcakkban:
6+4.8+4-(-3)=61+32-12=26
4. A 6-t0l a 26-ig eljuthatunk (révidebben
jelélve) a kévetkezbképpen:

6+4-8+4-(-3)=6-+4-(8-3)=26

5. A6l a 26-ig eljuthatunk igy is:
6+8+3:5-3=26
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Sorozatok képzése.
Az oOsszeadas forditott mivelete a kivonas.

Az osszetett kifejezések tobbféle értelmezése
és leirasa.

Az &sszeg tagjai csoportosithatck.

A zdréjel szerepe az bsszetett feladatokban.

Alapmitveletek elvégeésének sorrendje.

Raciondlis szdmok szorzésa.

Elékésziti:

a) a tavolsag fogalmat;

b) biromszbg-egyenlétlenség fogalmat.

A szoryds disytributiv tulajdonsaga.

A kiemelés egyszerGbbé teszi a szamolast.

Kéuvetkegtetés mas ton. Az eredmények
egyenldk.

A megoldds ellenérzése.

Célszeri mas uton is megoldani a feladatot.
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Készithetd az el6z6h6z hasonlé feladat azzal a médositassal, hogy osszeadas:
és kivonas helyett szerepel szorzds és osztds, vagy Osszeadas és kivonas és osztas.
Igy lehetéség adédik a disztributiv tulajdonsagnak az alkalmazasara.

A lejegyzett mivelet lehet példaul:
(6—-4):2 6_4
T2 2
Szdmitsuk ki:
@) Az elsé sor 10. tagjat. (A tagokat leir- Elokésziti a szAmtani sorozat n-edik tagji-
juk.) ) nak kiszamitasat.
5) Az elsé sor 75. tagjat. (Nem irjuk le a
tagokat.)
Az 1. sor minden tagja 5-tel osztva 1 ma- Elokésziti a maradékos osztassal a kong-
radékot ad. ruencidkat.
A 2. sor minden tagja 5-tel osztva 4 ma-
radékot ad.

Ennyi tag felirasa alapjan nem célszerli tovabbi megallapitdsokat tenni. Ugyanis

egymas alatt és atlésan is csak legfeljebb két szam van, abbél pedig nincs ,jogunk”

tovabbi kovetkeztetéseket levonni.

Utasitds: Egészitsik ki a feladatot fent és lent is tovabbi sorokkal dgy, hogy
minden sor szélsé tagjaitdl is tudjunk az eddig felirt szidmokhoz két iranyban is
nyilat hizni. Folytassuk az ujabb sorok felirdsat mindaddig amig csak tudunk ijabb
szamot felirni!

A kiegészités utan a 3. abranak megfelel6 rajz lesz a fuzetben.

Gyakorlds (6sszeadds és kivonas és ellendr-
zése).
Elgkészités (a végtelen sorozat fogalma. PL
Meddig folytathatndnk a szimok irdsat jobbra,
- vagy balra?)

A tovabbiakban tekintsiink el a nyilak iranyatdl, csak egy utat jelentsenek a vo-
salak, amelyen haladni lehet. Tisztazandé, hogy az uton csak elére haladhatunk,
visszakanyarodas nincs! ]

Az utak kénnyebb Osszeszamldlasa érdekében célszertibb a feladat modelljét fel-
rajzolni. (4. 4bra.) (A nyilakat elhagyjuk. Az utak szamat irhatjuk a kordk alid. A
korokbe ;6 beirni a szamokat, hogy kénnyebben beszélhessiink réluk!)

a) Hany fdton juthatunk el a —6-t6l a 16- Kombinatorikai feladatok megoldasa.
hoz?

b) Hany uton juthatunk a -6-t6l a koézépsé
sor tagjaihoz Gsszesen?

¢) Hany uton juthatunk el a —6-t6l a 38-ig? .
Altaldnosités: Mivel minden szamhoz a felss

jobb és felsé bal szomszédto! is eljuthatunk,

igy minden szamhoz vezeté utak szidma egyen-

16 e két szam mellé irt utak szamanak &sz-

szegével,
1. Korilkeritendék a ,nem pozitiv  sza- Halmazképzés:
mok”, majd a toébbiek! Milyen tulajdon- a) Adva a koézés tulajdonsag. Meg kell ke-
saguk alapjan tartoznak egy halmazba az resni az osszes ilyen tulajdonsagd elemet.
utébbiak? (Pozitiv szamok.) b) Adva egy halmaz 6sszes eleme. Meg kell

keresni a kozés tulajdonsadgot, amely
" minden elemére igaz, és a tGbbire egyre
sem.

Megjegyzés a feladat alapjan: Egész szdmok.

Osszege és killonbsége csak egész szdm lehet.
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3. dbra. 4. dbra.
2. Keritsitk koriil piros szinessel a 8-cal oszt- A plroé szinessel jeldle halmazba tartozé

haté szamokat, majd feketével a tdbbit! szamok is mind egész szamok és nem neaanv
Milyen tulajdonsagiak az utobbxak’ (8-cal szamok, tebdt természetes szam.

nem oszthaték.) A logikai kifejezések mind, és, nem, tehit,
: ebbdl kévetkezik, pontos hasznilatiara is van-
lehetGség.

BALOGH VIKTORIA
Eger

Halmazdiagramok alkalmazasa a geometriai
fogalmak kialakitasaban

- A matematika anyag korszeri feldolgozasa a halmazelméleti alapokra épiil,
amely formalja a tanulék gondolkodismodjat, szemléletmédjst. A fogalmak folé- és
awrendelt kapcsolatait halmazokkal torténé magyardzattal és ezek felismertetésével
tehetjiik vildgossa, és halmazdiagramokkal tehetjitk szemléletessé.

Az altalanos iskolaban a matematikai fogalomalkotisok tobb teriiletén kinal-
kozik a halmazokat: illusztralé diagramokkal valé szemléltetés pl.; a szamok, pon-
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