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Gyengén disztributiv hdlék
Huhn Andrés
 JATE, Bolyai Intézet

A disztributiv hélék elméletének szdmos tétele
arra mutat, hogy a héléelméleti disztributivitéds egy
éltaldnosabb tulajdonségsorozatnak az nel-hez tartozsé
specidlis esete. Példaként Ore egy tételét idézszik a
ssokésostél kissé eltérd fogalmazdsban. '
Definicié, Ha egy G csoport minden végesen generdlhats
részcsoportja gemerdlhatdé n elemével, akkor azt mohdduk,,
hogy rang ¢ = n, .
Ore tétele, Ahhoz, hogy rang G £ 1 legyen, szﬁkséges éa
elegendS, hogy G részcaporthdléja disztributiv legyen. -

A kBvetkezSkben a hdléelméleti disztributivitdsnak
egy az n természetéa_szémtél,fﬂgg& 4ltalénositéds-soroza-
tdt fogjuk vizsgdlni, amelynek segitségével az idézett
tétel és tovdbbi 6111tésok ia kﬁnnyen éltalénosithaték
lesznek.

Definic&d‘ Egy L hélét'n-disztribufivnak fogunk nevezni, .
ha L moduléris és tetezés szerinti elemeire agz
n

D, : x\»f\3¢ = /\ EX\//\lj]

o =0
azonossédg érvényes. A D, azgnosség duéliséval definidl-
Juk a duédlis n-disztributivitést.

_ " Az n-disztributiv h4lék primitiv 0sztélydt A,-681, %
a duélisan n-disstributivokét A -=-gal fogjuk jeld xi'iw £

Gyengén disztributivoknak nevezziik mindazon h§- o

1ékat, amelyek beletartoznak a 4\, vagy zﬂ osztdlyok  ~
valamelyikébe, ’ ‘

1. A Birkhoff-féle disztributivitdsi kritérium élga;éng-'
sitésa és_elsd kivetkezményei
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Birkhoff tétele. Egy L moduldris h41é akkor és csak akkor
nem diaztributiv, ha tartalmaz az 4brén léthatéval izomorf
réazhilét /

A tétel iltalinoaitésa az

;,1, Tgte . Logyen M moduléris h4l6 és nel 2.... tetsz&lo-'

. 8ess - '[ : :
A kaetkez6 két 4111tde ekvivalene. ‘

/A/ L nem n-disgtributiv.

/B/ Létezik L-ben egy B réazhélé és egy x elem ugy, hogy

B n+1-d1menz163 Boole-algebra. és x relativ komplementuma f
B minden atomjdnak az[inf B., sup Blintervallumban.

_ ' /n+l-dimenziés ‘Boole-algebrénak a <0,1l.s..,n> halmaz
réezhalmazhélédéval 1zomor£ hélékat nevezsziik./ ' a

Kbnnyl bel&tni, hogy a feltétel elegend6. A szukségea-

s8ég bizonyitését a kaetkeszben vdzoljuk.

" Hal moduléris. de nem npdieztributiv, akkor léteznek

. é8

{5n ;3“ o elemei, amelyekre
Caefly ’Q,[ZUQO‘jJ
WO Iwgyenek B I
| X-Zuﬂkjb) - -
| ,t.cc =Qth » Qr kg)oa <(5=Q74,,.,»,',n)')
R i ST
B <a(’P) o € <0 ,n>>
1 .
a(’P_)AkéjPo. (ha'P*,d)
| 9;‘ <1(I5)—~» ‘?o |

e

B Bizonyithaté hogy B egy n+1-d1menziés Boole-algebra.,
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- agonban x még nem feltétlentil lesz ezen Boole-algebra
atomjainak relativ komplementuma. Ezért B-t tovébbi két
transzformécidnak vetjﬂkfdé. :

) Legyen .
¢ F=<am. P o w>>

‘ahol Q(P) "Q('P)VU(""“(‘)) és legyen X = x'--,
Legyen tovdbbd ' -

B =<EP): P s<¢,4,-...,n>>)*
‘ahol '&(’P) =‘3.(1>) N ﬂ 'v(x\za(é))‘
 és végﬂl legyen x =xn &(0,4,.., ).

| Bizonyithaté. hogy B és X mér kielégitik a /B/
| ‘feltételt. |

Kov ggﬂégxe | ,
1.2, T6§g1, Az n-disztributiv hdlékra dualitée:l elv ér-
vényes: S
Az n-disztributiv h&16k osztélya megegyezik a duéliaan

A ngdisztributivokéval. :

’ - A bizonyitée magja a k8vetkez6 eegédtétel. I
"Ha B = {alP): PE <oy nP n+l-dimenziés Boole-
algebra egy L moduldris h&4léban, ahol a Jelﬂléseket ugy

. vélasztottuk, hogy

a® val® = a.(PvQ) ’
és aPnal@)= a(Pn&) (aa?a=<04, ,.\>)

és x az Usszes atomok relativ komplementuma az I_—inf B,
sup B] intervallumban, akkor

4= ﬂt (ahol t; = cxnau.p)ua«o -9\<t,;>))

fﬁggetlenﬂl az i index vélasztésétdl, relativ komplementuma '
lesz B valamennyi dudlis atomjdnak ugyanazon intervallumban, .
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" 1e3s Tétel. Legyen V vektortér egy K test £&1¥tt. Ahhoz,
"hogy dim V £ n legyen /a dimenziét a szokédsos médon 1li-
neéris fﬂggetleneéggol definidljuk/, sziikséges és elegen-:
a8, hogy V altérhdléja n-disztributiv legyen. _

o A bizonyitds kinnyen adédik az 1l.1. tételbsl.
‘-m A b,4,;, ... primitiv osztélyokra

” A‘cA c..<c4,c.
. /A +C+ Jelentéae: valédi réez./

btv éhény r rzntéciéa

' Ore emlitett tételének éltalénositésa Abel-csopor—
tokra a kdvetkezb. : '

2.1, Téte;: Ahhog, hogy egy G Abel-csoportra rang G &n

e ‘legyen /a korédbbi értelemben/ ¢ sztlkséges és elegend6 hogy

: G részcsoporthélé:ja n-disztributiv legyen. .
 Definicié, Egy A univerzdlis algebra mindazon részha.lmaza:lt, |

o amelyek valamilyen kompatibilis osztélyozds egy “osztdly4dt

'. 3 alkot.‘)é.k. nevezziik /geometriai analogiék alapjén/ lined-

B ) ris solcaségoknak, és azt a halmazt, amely az Ysszes ilyen '

_tulajdonségu osztélyokbél valamint az {ires halmazbdl 411,
- nevessiikk a3 A algebra: kongruenciaosztély-geometriéjénak.
. delBlése KG/A/.

M Ha A kongmenciahélé;ja normélis /bé.rmely két
| kongruenciarelécié felcmerélhets/ és n-disztributiv, akkor
~ érvényes KG/A/-ban He].ly tételének aldbbi analogonja. .

. ‘Ha adott KG/A/-kerabeli linedris sokas&goknak egy
g legalébb n+l-elemii véges R rendszere, ugy hogy bédrmely
n+l. .’f? -be tartozé halmaznak van k¥zds pontja, akkor van
¢ A=ban o].yan pont is, amely minden R-ben balmagban berne
‘van. :
" /Pontokmak A elemeit nevezzﬂk./ :
' Megjegyeszﬂk, hoy a tétel fjéval dltalénosabban is igaz.
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